
シムソン線

定理

⊿ABCの外接円の円周上の点 Pから直線BC, CA, ABに下ろした垂線の足をそれぞれD, E, F とすれば、
これらは同一直線上にある。この直線をシムソン線という。

∠PBC=α ,∠PCB=β ,∠ABC=γ とする。

BC⊥PD より、 BD=PB cos α , DC=PC cos β
CA⊥PE より、 CE=PC cos (α+γ ) （なぜなら ∠ABP=∠PCE=α+γ ）, EA=PA cos α
PF⊥ AB より、 AF=PA cos β , FB=PB cos(α+γ ) （なぜなら ∠ABP=α+γ ）
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よって⊿ABCに対するメネラウスの定理の逆より、D,E,Fは一直線上にある。（終）


